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 4/6/2194قبىل اننشر                    91/4/2192ارسال انتعذَلاث                     91/1/2192استلاو انبحث 

    

 انًستخهص
ٍِ ٕذرا اىجؾذش ٕذ٘ ؽعذبة اذٌٞ اىزنذبٍند اىضْبئٞذخ اىزذٜ ٍنبٍنرٖذب دٗاه ٍعذزَسح تذددٝب  ثبظذزعَبه  أُ اىٖدف اىسئٞط        

ٗابتذدح اىْقةذخ اى٘ظذةٚ تيذٚ  اىجعذد  Y) اىقبتدح ٍسمجذخ ٍذِ اظذزمداً ابتذدح ظَجعذُ٘ تيذٚ اىجعذد اىمذبزعٜ SMابتدح 

تدد اىفزذساد اىغصئٞذخ اىزذٜ رغذصأد اىٖٞذب ازذسح اىزنبٍذو تيذٚ اىجعذد اىذداخيٜ ٍعذبٗٝخ ىعذدد اىفزذساد ٝنُ٘ تْدٍب ) Xاىداخيٜ

اىغصئٞخ اىزٜ رغصأ د اىٖٞب ازسح اىزنبٍو تيٚ اىجعد اىمبزعٜ, أٛ أُ  h h  ُؽٞش اh ِٞالإؽداصٞبد  رعْٜ اىَعبابد ث

ٗىزؾعِٞ ّزبئظ اىزنبٍند غجقْذب غسٝقذخ رعغٞذو اٝذزنِ  Yٕٜ اىَعبابد ثِٞ الإؽداصٞبد تيٚ اىَؾ٘زX ٗhتيٚ  اىَؾ٘ز 

خ اىذذٚ اىقذذٌٞ اىؾقٞقٞذذخ ىيزنذذبٍند ٗظذذَْٞب اىةسٝقذذخ ثذذ  تيذذٚ اىقذذٌٞ اىْبرغذذخ ٍذذِ اىقبتذذدح اىَذذرم٘زح ىزعغٞذذو اازذذساة اىقذذٌٞ اىزقسٝجٞذذ

 ASM  ٗاد ؽصيْب تيٚ ّزبئظ عٞدح ٍِ اىداخ ٗظستخ الاازساة اىٚ اىقٌٞ اىزؾيٞيٞخ )اىؾقٞقٞخ(  ٗثفزساد عصئٞخ ايٞيخ ّعذجٞب

. 

 

Mathematics Subject Classification:  65XX 

 

 انًقذيت -1
ٗٝسعذ   .ثأّٔ دزاظخ مٞفٞخ اٝغبد اىقَٞخ اىزقسٝجٞخ ىزنبٍذو ٍعذِٞ( Numerical Integration) ٝعسف اىزنبٍو اىعددٛ         

ٍذِ  (Greek quadrature) ربزٝخ رةجٞق اىزنبٍذو اىعذددٛ اىذٚ ثداٝبرذٔ اذٜ أٝغذبد ٍعذبؽخ دائذسح ثةسٝقذخ اىزسثٞذ  الإ سٝقذٜ

ٗث٘اظذةخ ٕذرٓ اىةسٝقذخ رَنذِ ازخَٞذدض ٍذِ أٝغذبد Regular  polygons) )  خنه رغصئخ اىدائسح اىٚ ٍعيعبد ٍْزظَذخ 

اىؾدٗد اىعيٞب ٗاىدّٞب ىقَٞخ اىْعجخ اىضبثزخ   . 
ظي٘ة اعبه ٗىَب أثزنبز غسائق تددٝخ  ٍزْ٘تخ لإٝغبد ؽي٘ه رقسٝجٞخ ىَعبئو زٝبظٞخ ٍعْٞخ ثاٝزَٞص اىزؾيٞو اىعددٛ اٜ        

مفبءح اىةسٝقخ رعزَد تيٚ ظٖ٘ىخ رْفٞرٕب اإُ اخزٞبز اىةسٝقخ اىَْبظجخ ٍِ أعو رقسٝت ؽو ٍعأىخ ٝزذأصس ث٘اظذةخ اىزرٞذس مبّذ 

 اٜ رقْٞخ اىؾبظجبد.

 اىقص٘ز ٗتصًٗ اىَز٘ظةخ اىَسامص ٗاٝغبد اىعة٘ػ ٍعبؽخ اٝغبد اٜ(  Double Integral) اىضْبئٜ ٗلإَٔٞخ اىزنبٍو

اىضْبئٜ تيٚ ظجٞو اىَضبه ٍعبؽخ اىعةؼ اىَؾص٘زح ثِٞ  اىزنبٍو ظةؼ رؾذ اى٘اا  اىؾغٌ غبدٗاٝ اىَعز٘ٝخ ىيعة٘ػ اىرارٞخ

2اةعِٞٞ اىَنبائِٞ  4y x  ٗ2 4 4y x   اعن  تِ أٝغبد اىَسمص اىَز٘ظػ ىعةؼ اىَعز٘ٛ اى٘اا  خبزط اىدائسح

1  1ٗداخو ٍْؾْٜ اىقيت cos    2ٗمرىل أٝغبد اىؾغٌ اىَؾدد ثبلاظة٘اّخ 2 4x y   ِٞٝ٘ٗاىَعز

4y z  ٗ0z  ,اىرِٝ ٍِٗ اىضْبئٞخ اىزنبٍند ٍغبه اٜ اىعَو اىٚ اىجبؽضِٞ ٍِ مضٞس . اقد دتب الأٍس[4]اساّل اٝسش 

ثبىصٞرخ اىَعزَسح اىَنبٍند ذاد اىزنبٍند ؽعبة تيٚ اىع٘ء ظية٘ا     1 2,f x y f x f y عبز ٕبّط َٕب 

 ٗ دااٞٞص,  الاتزنه َٖٝيُ٘ مبّ٘ا ىنٌْٖ اىَعزيخ اىَنبٍند ذاد ثبىزنبٍند  اشزرو ٍِ 1973ٌٍْٖٗ   تبً[ 1] ٗعبم٘ثعِ

 ىؾعبة اٌٞ اىزنبٍند اىضْبئٞخ ٌٍْٖ   تددٝخ اعن تِ تَو تدد ٍِ اىجبؽضِٞ تيٚ اٝغبد غسائق .1975 تبً[ 2] زاثْٞ٘رص

 زٍٗجسك , (مبٗض) مبٗض , (زٍٗجسك) زٍٗجسكٍسمجخ ٕٜ ) تددٝخ   أزث  غسائق [5] ادً ٍؾَد 1984 تبً اٜ       

( اتزَدد ٕرٓ اىةسائق تيٚ رعغٞو زٍٗجسك ٍ  ابتدح اىْقةخ اى٘ظةٚ ) أؽدٙ صٞغ (زٍٗجسك) غسٝقخ مبٗض ٗ (مبٗض)

 م بٗض  غسٝقخم٘رط ( ٗابتدح مبٗض ٗاد ؽصو تيٚ ّزبئظ عٞدح ٍِ ؽٞش اىداخ ٗتدد اىفزساد اىغصئٞخ ٗاد أصجزذ  –ّٞ٘رِ 

اىزٜ ٍنبٍنرٖب ٍعز َسح ٍِ ؽٞش اىداخ أاعيٞزٖب تيٚ ثقٞخ اىةسائق اٜ ؽع بة اىقٌٞ اىزقسٝجٞخ ىيزنبٍند اىضْبئٞخ ( مبٗض)

 ٗظستخ اازساة اىقٌٞ اىٚ اٌٞ اىزنبٍند اىؾقٞقٞخ ٗتدد اىفزساد اىغصئٞخ اىَعزمدٍخ.
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غسٝقخ ىؾعبة اىزنبٍند اىضْبئٞخ ذاد اىَنبٍند اىَعزَسح ٕٗرٓ اىةسٝقخ  [6] ّباشذ اىةبئٜ 2005 تبً ٗاٜ         

 اىجعد تيٚ اى٘ظةٚ اىْقةخ ابت دح ٍ  زٍٗجسك رع غٞو ٗ غسٝقخ X اىداخيٜ اىجعد تيٚ )ابتدح ظَجعُ٘  ٍسمجخ ٍِ

اىَعزمدٍخ ٗثبلأظي٘ة اىرٛ  اىغصئٞخ اىفزساد ٍِ ا ي ٞو ٗثعدد اىداخ ؽٞش ٍِ عٞدح ّزبئظ أتةذ ( ٗاد Yاىمبزعٜ

 .[5]اظزمدٍٔ ٍؾَد 

 

7 أزث  غسائق ت ددٝخ ٍ سمجخ ٕٜ [7]ادٍذ ظٞبء  2009ٗاٜ ت بً         
 

       , , ,RM RM RS RM RM RS RS RS    ٍ ُ٘اتزَدد ٕرٓ اىةسائق تيٚ ابتدرٜ اىْقةخ اى٘ظةٚ ٗظَجع

اىزٜ ٍنبٍنرٖب دٗاه ٍعزَسح ٗاد  رعغٞو زٍٗجسك تيٚ اىجعدِٝ اىمبزعٜ ٗاىداخيٜ ىؾعبة اٌٞ اىزنبٍند اىضْبئٞخ غسٝقخ

 ٍِ ؽٞش اىداخ ٗتدد اىفزساد اىغصئٞخ  اىَعزمدٍخ . ّزبئظ عٞدح أتةذ عَٞ  ٕرٓ اىةسائق

ْبئٞذذخ ٕٗذذٜ غسٝقذذخ ٍسمجذذخ ٍذذِ رعغٞذذو ىؾعذذبة اذذٌٞ رقسٝجٞذذخ ىيزنذذبٍند اىض [  غسٝقذذخ8] تنذذبزاذذدٍذ   2010اذذٜ تذذبً ٗ       

زٍٗجسك ٗابتدح اىْقةخ اى٘ظةٚ تيٚ اىجعدِٝ اىداخيٜ ٗاىمبزعٜ تْدٍب رنُ٘ تدد اىفزساد اىغصئٞخ اىزٜ رغصأد اىٖٞذب ازذسح 

اىزنبٍو تيذٚ اىجعذد اىذداخيٜ ٍعذبٗٝخ ىعذدد اىفزذساد اىغصئٞذخ اىزذٜ رغذصأد اىٖٞذب ازذسح اىزنبٍذو تيذٚ اىجعذد اىمذبزعٜ ٗأظذَزٖب

RMM [ 7ٗاىزٜ أتةذ ّزبئظ أاعو ٍِ اىْزبئظ اىزٜ ؽصيذ تيٖٞب ظٞبء]. 

7 غسائق ت ددٝخ عدٝدح ٍ سمجخ ٕٜ صنس [9] ٍ٘ظٚ ادٍذ 2011 تبً ٗاٜ       
 

, ,RSS RMS RSM  ٌٞلإٝغبد ا

اتزَدد ٕرٓ اىةسائق تيٚ ابتدرٜ اىْقةخ اى٘ظةٚ ٗظَجعُ٘ ٍ   اىزٜ ٍنبٍنرٖب دٗاه ٍعزَسح ٗاد اىزنبٍند اىضْبئٞخ

 ىعدد ٍعبٗٝخ اىداخيٜ اىزنبٍو تيٚ اىجعد ازسح اىٖٞب رغصأد اىزٜ اىغصئٞخ اىفزساد تدد تْدٍب رنُ٘رعغٞو زٍٗجسك  غسٝقخ

 . الأؽبدٛ اىزنبٍو أظي٘ة تيٚ اىةسائق ٕرٓ رعزَد لاٗ اىمبزعٜ اىزنبٍو تيٚ اىجعد ازسح اىٖٞب رغصأد اىزٜ اىغصئٞخ اىفزساد

ٍِ  ّزبئغب  عٞدح ٗاد أتةذ ٕرٓ اىةسائقاىضْبئٜ  اىزنبٍو ؽعبة اٜ الأؽبدٛ اىزنبٍو أظي٘ة اظزمدٍ٘ا ذمسٌٕ رقدً اىرِٝ مو

 اىَعزمدٍخ. اىغصئٞخ اىفزساد ٍِ ايٞو ٗثعددؽٞش  اىداخ ٗظستخ الاازساة 

 

 

أٍب اٜ ثؾضْب ٕرا ّعَو تيٚ اظزمداً غسٝقخ تددٝخ ىؾعبة اٌٞ اىزنبٍند اىضْبئٞخ ذاد اىَنبٍند اىَعزَسح, ٗظْةجق         

 Xٗاىْقةخ اى٘ظةٚ تيٚ اىجعد  Y غسٝقخ رعغٞو آٝزنِ تيٚ اىقٌٞ اىْبرغخ ٍِ اظزعَبه ابتدرٜ  ظَجعُ٘ تيٚ اىجعد

تْدٍب رنُ٘ تدد اىفزساد اىغصئٞخ اىزٜ رغصأد اىٖٞب ازسح اىزنبٍو تيٚ اىجعد اىداخيٜ ٍعبٗٝخ ىعدد اىفزساد اىغصئٞخ اىزٜ 

رغصأد اىٖٞب ازسح اىزنبٍو تيٚ اىجعد اىمبزعٜ ٗ h h   ٗأظَْٞبٕب ثASM . 

 

 

 

  

  آَتكن تعجُم طرَقت يع  SMقاعذة باستعًال انًستًرة انًكايلاث راث انثنائُت انتكايلاث حساب -2
ّعزعسض اُٟ غسٝقخ تددٝخ ىؾعبة اىزنبٍند اىضْبئٞخ ثزةجٞق غسٝقذخ رعغٞذو آٝذزنِ تيذٚ اىقذٌٞ اىْبرغذخ ٍذِ اظذزمداً          

) تذدد  2nتْدٍب  Xٗاىْقةخ اى٘ظةٚ  تيٚ اىجعد اىداخيٜ Y اىقبتدح اىَسمجخ ٍِ  ابتدرٜ ظَجعُ٘ تيٚ اىجعد اىمبزعٜ

اىفزساد اىغصئٞذخ اىزذٜ رغذصأد اىٖٞذب اىفزذسح  ,a b  ٚ2( ٍعذبٗٝخ اىذm  تذدد اىفزذساد اىغصئٞذخ اىزذٜ رغذصأد اىٖٞذب  اىفزذسح (

 ,c dٗظْسٍص ىٖرٓ  اىةسٝقخ ثبىسٍص )ASM  ُؽٞش أA غسٝقخ آٝزنِ أٍذب ٜٕ SM  ,ٓاٖذٜ اىقبتذدح اىَذرم٘زح  أتذن

 .[9]ٍ٘ظٚ 
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                                                                               -ٍعذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذسف مذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذبٟرI 7ّٜفذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذسض اُ اىزنبٍذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذذو 

 ,

d b

c a

I f x y dxdy    

ؽٞش اُ  ,f x y  ٍنبٍو ٍعزَس اٜ مو ّقةخ ٍِ ّقبغ ٍْةقخ اىزنبٍو   , ,a b c d  ثشنو تبً َٝنِ مزبثخ اىزنبٍو

I 7 ثبىص٘زح اٟرٞخ 
  

     ,                             ...(1)

d b

c a

I f x y dxdy SM h E h   

 

 ؽٞش SM h  ًاىَذرم٘زح ٗ  ابتذدحرَضذو اَٞذخ اىزنبٍذو تذددٝب  ثبظذزمدا E h ٕذٜ ظيعذيخ ؽذدٗد اىزصذؾٞؼcorrection 

terms) ) ٌٞاىََنِ اظذبازٖب اىذٚ اذ  SM h  ُٗا ,
   b a d c

h
n m

 
  ؽٞذش ( ,,m n  ٚتذدد اىزقعذَٞبد تيذ

Y,اىَؾ٘زِٝ  X (ٗ ٜتيٚ اىز٘اىm n.) ) 
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(2 1)1,2,  ,  (2 1)jj n y c j h           ,      21,2, , 1 ,   2jj n y c jh                

 

     

  Squared Process  –Aitken’s deltaطرَقت أَتـكن دنتا انتربُعُت -3

( ٍْٖغب  عدٝدا  ىزعغٞو ّعجخ رقبزة اىَززبثعخ ٗاذد مبّذذ اىصذٞرخ الأٗىذٚ  1964 -1895ٗعد أىنعْدز أٝز نِ) 1926اٜ تبً 

اىرٛ تبغ ّٖبٝخ اىقسُ اىعبث    Takakazu Seki kowaىٖرٓ اىةسٝقخ ٍعسٗاخ ىيعبىٌ اىسٝبظٜ اىٞبثبّٜ ربمبمبشٗظنٜ مِ٘ا 

 ( . 1708   1642 تشس ٗرؾدٝدا  اٜ ) 

n{xٗىز٘ظذٞؼ اىةسٝقذخ ّفذسض اىَززبثعذخ  1ؽٞذش { 2{ } { , ,... ...}n kx x x x   رقزذسة خةٞذبConvergence   Linearly  

1اذُ   اىٚ اَٞخ ّٖبئٞخ ٍعْٞخ  ( )i i ix C x     ُ٘[3]زاىعز 

1iCثؾٞش        ُٗاiC C 

 ظزنُ٘ رقسٝجب صبثزخ َٗٝنْْب مزبثخ  iCّنؽظ اُ 

(3    ...)                                                                                                                   

1 ( )i ix C x   

Cؽٞش  C                                                                            ُ2ّٗنؽظ مرىل ثب 1

1

i i

i i

x x

x x

 

 
 



 

 
 

 أٛ اُ 7

(4  ...)                                                                                         
2 2

2 1 1
2 2

2 1

( )

2

i i i i
i

i i i i

x x x x
x

x x x x
   



 


 

 
 

)1ؽٞش اُ    )i i ix x x   ُٗا  
2

1 22i i i ix x x x    
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( 2) ( اىعدد6) ٍغيخ اىقبدظٞخ ىعيً٘ اىؾبظ٘ة ٗاىسٝبظٞبد اىَغيد  

 (2104) اىعْخ

حًُذعهٍ حسن/صفاء يهذٌ/روي   

 

n{xٍِ تْبصس اىَززبثعخ nٗتْد اظزمداً  2nَٝنْْب اىؾص٘ه تيٚ  {   ٙتْبصس ٍززبثعخ اخس ٍِ{S}  رقزذسة أظذس

ٍِ اىَززبثعخ  اىٚ 
n{x  ؽٞش  {

(5   ...)                                                                                                             
2

1
2 2 2

( )i
i i

i

x
s x

x


   

,...,1,2اذ اُ  2i n  

 .اىقٌٞ اىٚ اىقَٞخ اىْٖبئٞخ  Accelerating The Convergenceاُ ٕرٓ اىعَيٞخ ٍبٕٜ الا رعغٞو اازساة 

ٗىزعغٞو اىؾص٘ه تيٚ اٌٞ أاعو ىيزنذبٍند ثذدلا  ٍذِ الاظذزَساز اذٜ شٝذبدح  SMٗ ظْةجقٖب تيٚ اىقٌٞ اىْبرغخ ٍِ ابتدح  

2nاعذ٘ف ّؾصذو تيذٚ SMاَٞذخ ثقبتذدح  nتدد اىفزذساد اىغصئٞذخ . اذبذا مذبُ ىذدْٝب تيذٚ ظذجٞو اىَضذبه    اَٞذخ ثةسٝقذخ

2nّعذزمدً اٝعذب  رعغٞذو أٝزذ نِ تيذٚ اىقذٌٞ ( صذٌ 5رعغٞو أٝزذ نِ ٗذىذل ثإظذزمداً اىَعبدىذخ )  ٚ4اْؾصذو تيذn   اَٞذخ

 ٕٗنرا ّعزَس اىٚ اُ ّؾصو تيٚ اىداخ اىَةي٘ثخ.

 

 

 

 

 -الأيثهت  : - 4
ّعذزعسض اَٞذب ٝيذذٜ ثعذط اىزنذذبٍند اىزذٜ ٍنبٍنرٖذذب ٍعذزَسح اذٜ ازذذسح اىزنبٍذو ّٗعذذزمدً اىةسٝقذخ رعغٞذذو أٝزذ نِ ٍذذ        

SM.ٓىزؾعِٞ اىْزبئظ ىيزنبٍند أدّب 

   
2 2

1 1

ln 1I x y dxdy    ٍسارت تشسٝخ ىعشس ٍق سثخ 1.0891386521اىزؾيٞي ٞخ ٕٜ  اٞ َزٔ أُ اذ. 

  
2 1

1 0

2
x y

I xe dxdy
 

   ٍسارت تشسٝخ. ىعشس ٍق سثخ  27.7341144.5  ٕٜ اىزؾيٞيٞخ ا َٞزٔ أُ اذ 

 
1 1

0 0

sin( ( 1)) 3
2

I x x y dxdy


    ٍسارت تشسٝخ. ىعشس ٍق سثخ 0.1107398164 اىزؾيٞ يٞخ  اٞ َزٔ أُ اذ 

 -: اننتائج - 5

 اىزنبٍو ٍنبٍو أُ          
2 2

1 1

lnI x y dxdy   ىنو ٍعسف      , 1,2 1,2x y  ( ٌ1مَب اٜ اىشنو زا)  

 -7( 1ٍ  غسٝقخ رعغٞو اٝزنِ ؽصيْب تيٚ اىْزبئظ اىَدّٗخ اٜ اىغدٗه ) SMثبظزعَبه ابتدح  ٗتْد ؽعبة اىزنبٍو تددٝب  

16n تْدٍب أّ  (1) اىغدٗه ٍِ ّعزْزظ          m  ُابت دح  ثبظزمداً أتنٓ اىزنبٍو اَٞخ اب SM ُ٘صؾٞؾخ رن 

2 ٗث  تشسٝخ ٍسارت ىعذ صؾٞؾخ رنُ٘ اىَرم٘زح اىقبتدح ٍ  آٝزنِ رعغٞو ثةسٝقخ اىقَٞخ ثَْٞب تشسٝخ ٍسارت لأزث 
8
 ) 

32n تْدٍب تشسٝخ ٍسارتىزع   صؾٞؾخاعن  تِ اىقَٞخ (  عصئٞخ ازسح m    2 ٗث
10

   .( عصئٞخ ازسح ( 

 

 مرىل اىزنبٍو         
2 1

( )

1 0

x yI xe dxdy    ىنو ذاد ٍنبٍو ٍعسف      , 0,1 1,2x y   ٌمَب اٜ اىشنو زا

ٍ  غسٝقخ رعغٞو آٝزنِ ؽصيْب تيٚ اىْزبئظ اىَدّٗخ اٜ اىغدٗه  SMثبظزعَبه ابتدح  ٗتْد ؽعبة اىزنبٍو تددٝب    (2)

(2 )7- 

32n تْدٍب  (2)ّٗنؽظ ٍِ اىغدٗه         m  ُثقبتدح اىقَٞخ اب SM ُ٘لأزث  ٍ سارت ت شسٝخ ص ؾ ٞؾخ رن 

2 ث   تشسٝخ ٍسارت ىزع  صؾٞؾخ اَٞخ تيٚ ؽصيْب  أىٖٞب اىَشبز آٝزنِ ٍ  اىقبتدح رعغٞو غسٝقخ ٗث بظز مداً اقػ
10

 ) 

64n تْدٍب)تشسٝخ ٍسارت ىعشس )ٍ قسثخ اىزؾيٞيٞخ ىيقَٞخ الا اُ اىقَٞخ ٍةبثقخ(  عصئٞخ ازسح m   (  2ٗث
12

 عصئٞخ ازسح

). 
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( 2) ( اىعدد6) ٍغيخ اىقبدظٞخ ىعيً٘ اىؾبظ٘ة ٗاىسٝبظٞبد اىَغيد  

 (2104) اىعْخ

 عهٍ حسن/صفاء يهذٌ/روي حًُذ

 

 اىزنبٍو ٍنبٍو أٝعبٗ         
1 1

0 0

sin( ( 1))
2

I x x y dxdy


    ىنو ٍعسف      , 0,1 0,1x y    ٜمَب ا

ٍ  غسٝقخ رعغٞو اٝزنِ ؽصيْب تيٚ اىْزبئظ اىَدّٗخ اٜ  SMابتدح  ثبظزعَبه تددٝب  ٗتْد ؽعبة اىزنبٍو   (3اىشنو زاٌ )

 -7( 3اىغدٗه )

64n تْدٍب ( 3) اىغدٗه ٍِّنؽظ ٗ          m  ُثقبتدح اىقَٞخ أ SM ُ٘ت شسٝخ ٍ سارتلأزث   ص ؾ ٞؾخ رن 

2 ث   تشسٝخ رتاٍس ىزع  صؾٞؾخ اَٞخ تيٚ ؽصيْب اىَرم٘زح اىقبتدح ٍ اٝزنِ  رعغٞو غسٝقخ ٗث بظز مداً , اقػ
12

 ازسح ( 

 (  عصئٞخ

 

128n تْدٍباىَشبز اىٖٞب  قبتدحبىثٗت شسٝخ  ٍ سارت ىمَط ص ؾ ٞؾخ اىقَٞختيٚ  الا أّ اٍنِ اىؾص٘ه m   ٚٗتي

2)  ٗث  )تشسٝخ رتاٍس ىعشس قسثخ ٍ) اىزؾيٞيٞخ ىيقَٞخ ٍةبثقخاىقَٞخ اَٞخ 
14

 تْد اظزعَبه غسٝقخ رعغٞو اٝزنِ ( عصئٞخ ازسح

 

 

 انًناقشت.6

 

ّعذذزْزظ ٍذذِ خذذنه ّزذذبئظ عذذداٗه ٕذذرا اىجؾذذش اّذذٔ تْذذد ؽعذذبة اىزنذذبٍند اىضْبئٞذذخ ذاد اىَنذذبٍند اىَعذذزَسح ثبىقبتذذدح        

 SM ىيزنذبٍند ثبظذزعَبه تذدد ٍذِ  ؾقٞقٞذخ اُ ٕرٓ اىقبتدح رعةٜ اَٞب  صؾٞؾخ )ىعدح ٍسارت تشسٝخ( ٍقبزّخ ٍ  اىقذٌٞ اى

ٍذ   آٝذزنِ ٗاد أٗظؾذ اىغذداٗه اّذٔ ٍذِ خذنه اظذزمداً  رعغٞذو , اىةسٝقخ اىزعغٞيٞخ تيٖٞب  اظزعَبهُ اىفزساد اىغصئٞخ دٗ

ظذذستخ الاازذذساة ثعذذدد ايٞذذو ٍذذِ اىفزذذساد اىغصئٞذذخ ّعذذجٞب  اىذذٚ اذذٌٞ ٍذذِ ؽٞذذش اىداذذخ ٗ  اىقبتذذدح اىَذذرم٘زح أتةذذذ ّزذذبئظ أاعذذو

اذٜ اىَضذبىِٞ اىضذبّٜ   ٍةبثقذخ ىيقَٞذخ اىزؾيٞيٞذخاىَضبه الأٗه ٗ اٜ  تشسٝخ رتاٍس زع  اذ مبّذ صؾٞؾخ ى,  ؾقٞقٞخاىزنبٍند اى

 .اٜ ؽعبة اىزنبٍند اىضْبئٞخ  ذاد اىَنبٍند اىَعزَسح  ASMٗثرىل َٝنِ الاتزَبد تيٚ غسٝقخ ٗاىضبىش 

 

 

 

 

 

 

                                                  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( َبُن رسى انذانت 1شكم رقى ) ln x y 
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( 2) ( اىعدد6) ٍغيخ اىقبدظٞخ ىعيً٘ اىؾبظ٘ة ٗاىسٝبظٞبد اىَغيد  

 (2104) اىعْخ

0
0.2

0.4
0.6

0.8
1

1

1.5

2
0

0.05

0.1

x

x exp(-x-y)

y

 عهٍ حسن/صفاء يهذٌ/روي حًُذ

 

 

n=m SM اٌٞ اىقبتدح  ASM ASM 

2 1.0903304664     

4 1.0894430452     

8 1.0892151854 1.0891364663   

16 1.0891578132 1.0891385064   

32 1.0891434441 1.0891386428 1.0891386526 

( حساب انتكايم انثنائٍ 1جذول ) 
2 2

1 1

ln 1.0891386521x y dxdy     عذدَا 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)( َبُن رسى انذانت 2شكم رقى ) )x yxe   

 

 

n=m SM اٌٞ اىقبتدح  ASM ASM 

2 0.0638519980     

4 0.0620521554     

8 0.0615990514 0.0614466066   

16 0.0614855726 0.0614476560   

32 0.0614571902 0.0614477237 0.0614477283 

64 0.0614500937 0.0614477279 0.0614477282 

( حساب انتكايم انثنائٍ 2جذول )

2 1

( )

1 0

0.0614477282x yxe dxdy      عذدَا 
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( 2) ( اىعدد6) ٍغيخ اىقبدظٞخ ىعيً٘ اىؾبظ٘ة ٗاىسٝبظٞبد اىَغيد  

 (2104) اىعْخ

0
0.2

0.4
0.6

0.8
1

0

0.5

1
-0.5

0

0.5

1

x

x sin(1/2  (x+y-1))

y

حًُذعهٍ حسن/صفاء يهذٌ/روي   

 

 

 

 

                                             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                     

 

     

)sin( َبُن رسى انذانت 3شكم رقى ) ( 1))
2

x x y


  

 

 

n=m SMاٌٞ اىقبتدح  ASM ASM 

2 0.0863304096     

4 0.1047772143     

8 0.1092572152 0.1106942230   

16 0.1103696594 0.1107371460   

32 0.1106473078 0.1107396521 0.1107398075 

64 0.1107166911 0.1107398061 0.1107398162 

128 0.1107340352 0.1107398157 0.1107398164 

( حساب انتكايم انثنائٍ 3جذول )

1 1

0 0

sin( ( 1)) 0.1107398164
2

x x y dxdy


      عذدَا 
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( 2) ( اىعدد6) ٍغيخ اىقبدظٞخ ىعيً٘ اىؾبظ٘ة ٗاىسٝبظٞبد اىَغيد  

 (2104) اىعْخ
عهٍ حسن/صفاء يهذٌ/روي حًُذ .  
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( 2) ( اىعدد6) ٍغيخ اىقبدظٞخ ىعيً٘ اىؾبظ٘ة ٗاىسٝبظٞبد اىَغيد  

 (2104) اىعْخ
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Abstract 
      The main aim of this research is to evaluate the value of double integrations whose 

integrands continuous function numerically by using  SM rule (this rule compound from 

Simpson‘s rule on the exterior dimension Y and Mid point rule on the interior dimension X) 

when the number of subintervals on the interior dimension equal to the number of 

subintervals on the exterior dimension , that is mean  h h  where as h means the distances 

between ordinates on the X-axis and h  means the distances between ordinates on the Y-axis . 

And to improve the results we applied Aitken‘s acceleration over the Yielded values from the 

SM rule to accelerate the convergence of the approximate to the real value of integrations and 

we named this method (ASM) and we got good resulte with respect to the accuracy and speed 

of convergence to the analytic ( real ) values by using little subintervals.    
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